70. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY (2020/21)

|. kolo kategorie Z9

Z9-1-1

Slavéna si napsala barevnymi fixy ¢tyfi rizna ptirozend cisla: cervené, modré, zelené
a zluté. Kdyz cervené cislo vydéli modrym, dostane jako netuplny podil zelené cislo
a zluté predstavuje zbytek po tomto déleni. Kdyz vydéli modré ¢islo zelenym, vyjde ji
déleni beze zbytku a podilem je ¢islo zluté. Slavéna prozradila, ze dvé z jejich ¢tyt ¢isel
jsou 97 a 101.

Urcete ostatni Slavénina ¢isla a pfifadte jednotlivym ¢islim barvy. Najdéte vSechny
moznosti. (M. Petrovad)

79-1-2
Najdéte vSechny dvojice nezapornych celych ¢isel = a jednomistnych prirozenych
¢isel y, pro ktera plati
x
—+1=uay.
Y

Zapis na pravé strané rovnosti znaci periodické ¢islo. (K. Pazourek)

79-1-3
bodu T v osové soumérnosti podle pfimky AB a bod N je obrazem bodu T v osové

soumeérnosti podle primky BC.
Urcete pomér obsahii trojihelniki ABC a TRN. (E. Semerddovd)

Z9-1-4

Na zdi byla napsana dvé stejna pétimistna cisla. Pat pred jedno z téchto cisel
pripsal jednicku, Mat pripsal jednicku za to druhé. Tim dostali dvé Sestimistna cisla,
z nichz jedno bylo trikrat vétsi nez druhé.

Ktera pétimistna ¢isla byla ptivodné napsana na zdi? (L. Hozova)

Z9-1-5

Na htisti jsou nakresleny tii stejné velké kruhy, z nichz zadné dva nejsou totozné.
Rozmistéte 16 divek tak, aby v kazdém kruhu stalo 9 divek.

Najdéte alespon osm podstatné riznych rozmisténi, tj. takovych rozmisténi, pti
kterych se nerozlisuji divky ani kruhy. (Zaména jednotlivych divek, pfip. celych kruhi
s divkami davéa rozmisténi, které neni podstatné rizné od puvodniho.) (L. Hozovd)

Z9-1-6

Josef a Marie objevili na dovolené pravidelny jehlan, jehoz podstavou byl ¢tverec
o strané 230m a jehoz vyska byla rovna poloméru kruhu se stejnym obvodem jako
podstavny ctverec. Marie oznacila vrcholy ¢tverce ABCD. Josef vyznacil na pfimce
spojujici bod B s vrcholem jehlanu takovy bod FE, ze délka lomené cary AEC byla
nejkratsi mozna.

Urcete délku lomené cary AEC zaokrouhlenou na celé centimetry.

(M. Krejéovd, F. Steinhauser)



